
提要 136：貝色函數(Bessel Function)之各種基本關係式 

 

 

  貝色函數(Bessel Function)有許多基本而重要的關係式，條列如以下所示。 

 

 

貝色函數(Bessel Function)之基本而重要的關係式 

1.      xJxJ n
n

n 1 ，( n = 1, 2, 3, … ) 

2.    xJxJ 10   

3.      xJ
x

xJxJ 101

1
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4.           xJ
x

xJ
x

xJxJxJ 012312

24
1

2

1







   
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J x x x x       

6.  
3 5 7
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x x x x
J x        

7.  0 0 1J   

8.  1 0 0J   

9.   x
x
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2
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12.       
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13.     CxJxdxxJx   
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15.      xJdxxJdxxJ  211     
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   其中 00 h ，
s

hs

1
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1

2

1
1   ； 05772156649.0 。 

18.        xiYxJxH  1  

19.        xiYxJxH  2  

20.    
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22.       xJxJxY  
  cos

sin

1
，    xYxY

n
n 

 lim  

23.      xYxY n
n

n 1  

24.    ixJixI 



 ， 1i  

25. 當 x 之值很大時， 

      4
1

2
1cos2  nxxxJ n ，       4

1
2
1sin2  nxxxYn  

26.     xJxxJx
dx

d
1 




  

27.     xJxxJx
dx
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1
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
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28.      xJ
x

xJxJ 
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11    



29.      xJxJxJ    211  

30.      1 ， 0  

31.   



0

1dtte t  ，其中 0  

32.   



0

1dtte t   

33.    2
1  

34.      3 1 1 1
2 2 2 21

2


        

35.      5 3 3 3
2 2 2 2

3 3
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 
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36.      7 5 5 5
2 2 2 2

5 3 15
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 
         

37.      9 7 7 7
2 2 2 2
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1
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 
         

38. 
   1

0
ln

n
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n

d x
t e t dt
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  
   

39.      1 21
2 2 2xx x x      

40.             1 2 1 211 2 2
m mxm

m m mx x x x m mx            

41.      
1

sin
x x

x




     
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0
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     

 


